
三角関数公式連関表
三角関数の定義，相互関係

P(cos θ, sin θ)

θ

単位円 x2 + y2 = 1

1 x

y

O

cos2 θ + sin2 θ = 1 1 + tan2 θ = 1
cos2 θ

還元公式
sin(−θ) = − sin θ

cos(−θ) = cos θ

tan(−θ) = − tan θ


sin(θ + 2nπ) = sin θ

cos(θ + 2nπ) = cos θ

tan(θ + 2nπ) = tan θ


sin(θ + π) = − sin θ

cos(θ + π) = − cos θ

tan(θ + π) = tan θ


sin

(
θ + π

2

)
= cos θ

cos
(
θ + π

2

)
= − sin θ

tan
(
θ + π

2

)
= − 1

tan θ


sin

(
π
2

− θ
)
= cos θ

cos
(
π
2

− θ
)
= sin θ

tan
(
π
2

− θ
)
= 1

tan θ


sin(π − θ) = sin θ

cos(π − θ) = − cos θ

tan(π − θ) = − tan θ

合成公式 (sinへの合成)

a sin θ + b cos θ

=
√
a2 + b2

(
a√

a2 + b2
sin θ + b√

a2 + b2
cos θ

)

=
√
a2 + b2(cosα sin θ + sinα cos θ)

=
√
a2 + b2 sin(θ + α)

加法定理（出発点！）
sin(α+ β) = sinα cosβ + cosα sinβ

シンコスコスシン！

sin(α− β) = sinα cosβ − cosα sinβ
cos(α+ β) = cosα cosβ − sinα sinβ

コスコスシンシン！

cos(α− β) = cosα cosβ + sinα sinβ

2倍角の公式
sin 2α = 2 sinα cosα

cos 2α = cos2 α− sin2 α

= 1− 2 sin2 α

= 2 cos2 α− 1

tan 2α = 2 tanα
1− tan2 α

3倍角の公式

sin 3α = sin(α+ 2α) cos 3α = cos(α+ 2α)

= sinα cos 2α+ cosα sin 2α = cosα cos 2α− sinα sin 2α

= sinα(1− 2 sin2 α) + cosα · 2 cosα sinα = cosα(2 cos2 α− 1)− sinα · 2 sinα cosα

= sinα− 2 sin3 α+ 2(1− sin2 α) sinα = 2 cos3 α− cosα− 2(1− cos2 α) cosα

= 3 sinα− 4 sin3 α　 (サンシャイン引いて司祭が参上す) = 4 cos3 α− 3 cosα　 (良い子のみんなで引っ張る　
み こ し

神輿　)

(sin 表示)

(cos 表示)

÷ cos2 θ
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
sin θ = (Pの y 座標)

cos θ = (Pの x座標)

tan θ = sin θ
cos θ

= (OPの傾き)

α

(a, b)

O


tan(α+ β) =

tanα+ tanβ
1− tanα tanβ

1　
ほす

干　タンタン タン　
ど

土　タン！

tan(α− β) =
tanα− tanβ
1 + tanα tanβ

半角の公式

sin2 α = 1− cos 2α
2

⇐⇒ sin2 α
2

= 1− cosα
2

tan2 α
2

=
sin2 α

2
cos2 α

2

=

1− cosα
2

1 + cosα
2

= 1− cosα
1 + cosα

cos2 α = 1 + cos 2α
2

⇐⇒ cos2 α
2

= 1 + cosα
2

和積 (積和)変換公式　 (α+ β = A, α− β = B)　

sin(α+ β) + sin(α− β) = 2 sinα cosβ

sinα cosβ = 1
2
{sin(α+ β) + sin(α− β)}

sinA+ sinB = 2 sin A+B
2

cos A−B
2

sin(α+ β)− sin(α− β) = 2 cosα sinβ

cosα sinβ = 1
2
{sin(α+ β)− sin(α− β)}

sinA− sinB = 2 cos A+B
2

sin A−B
2

cos(α+ β) + cos(α− β) = 2 cosα cosβ

cosα cosβ = 1
2
{cos(α+ β) + cos(α− β)}

cosA+ cosB = 2 cos A+B
2

cos A−B
2

cos(α+ β)− cos(α− β) = −2 sinα sinβ

sinα sinβ = − 1
2
{cos(α+ β)− cos(α− β)}

cosA− cosB = −2 sin A+B
2

sin A−B
2

sinα, cosα, tanαの t
(
= tan

α

2

)
による有理関数表示 (※数 IIIの三角関数の積分等で使用)

sinα = 2 sin α
2

cos α
2

cosα = cos2 α
2

− sin2 α
2

tanα =
2 tan α

2
1− tan2 α

2

=
2 sin α

2
cos α

2
cos2 α

2
+ sin2 α

2

=
cos2 α

2
− sin2 α

2
cos2 α

2
+ sin2 α

2

= 2t
1− t2

=
2 tan α

2
1 + tan2 α

2

=
1− tan2 α

2
1 + tan2 α

2

= 2t
1 + t2

= 1− t2

1 + t2



三角関数公式連関表（問題 -：20分）
三角関数の定義，相互関係

P

θ

単位円 x2 + y2 = 1

1 x

y

O

還元公式
sin(−θ) =

cos(−θ) =

tan(−θ) =


sin(θ + 2nπ) =

cos(θ + 2nπ) =

tan(θ + 2nπ) =


sin(θ + π) =

cos(θ + π) =

tan(θ + π) =


sin

(
θ + π

2

)
=

cos
(
θ + π

2

)
=

tan
(
θ + π

2

)
=


sin

(
π
2

− θ
)
=

cos
(
π
2

− θ
)
=

tan
(
π
2

− θ
)
=


sin(π − θ) =

cos(π − θ) =

tan(π − θ) =

合成公式

a sin θ + b cos θ

=

加法定理（出発点！）
sin(α+ β) =

　

sin(α− β) =
cos(α+ β) =

　

cos(α− β) =

2倍角の公式
sin 2α =

cos 2α =

=

=

tan 2α =

3倍角の公式

sin 3α = cos 3α =

(sin 表示)

(cos 表示)


sin θ =

cos θ =

tan θ =


tan(α+ β) =

　

tan(α− β) =

半角の公式

sin2 α = ⇐⇒ sin2 α
2

=

tan2 α
2

=

cos2 α = ⇐⇒ cos2 α
2

=

和積 (積和)変換公式　 (α+ β = A, α− β = B)　

sin(α+ β) + sin(α− β) =

sinα cosβ =

sinA+ sinB =

sin(α+ β)− sin(α− β) =

cosα sinβ =

sinA− sinB =

cos(α+ β) + cos(α− β) =

cosα cosβ =

cosA+ cosB =

cos(α+ β)− cos(α− β) =

sinα sinβ =

cosA− cosB =

sinα, cosα, tanαの t
(
= tan

α

2

)
による有理関数表示 (※数 IIIの三角関数の積分等で使用)

sinα = cosα = tanα =


